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ΠΑΡΑΡΤΗΜΑ 

 
ΑΘΡΟΙΣΜΑΤΑ 

 

Έστω το άθροισμα: xxx  ...21 , τότε το συμβολίζουμε με: 
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όπου το σύμβολο 
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ix  παριστάνει μια συντομογραφία του αθροίσματος 

xxx  ...21  και διαβάζεται “άθροισμα των xi  από 1i  έως  ”. Συχνά, όταν δεν 

υπάρχει πρόβλημα σύγχυσης, συμβολίζεται και ως  ix  ή ακόμα πιο απλά με  x . 

Ιδιότητα: η μεταβλητή που εμφανίζεται στο άθροισμα δεν επηρεάζει το αποτέλεσμα 

και μπορεί στη θέση της να χρησιμοποιηθεί οποιαδήποτε άλλη, δηλαδή: 
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Χρειάζεται να ξέρουμε το ¨σημείο¨ έναρξης ( 1i ) και τερματισμού ( i  ) κα να 

μπορούμε με κάποιο τρόπο να προσδιορίσουμε τους όρους xxx ,...,, 21 . 

Ιδιότητα:  
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 Αλλαγή μεταβλητής  

Πιο συγκεκριμένα: 



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ixS , θέτουμε j i k i j k      και άρα ο όρος ix  

αντικαθίσταται από τον kjx  .  

Τα όρια 0 kkjki , ενώ αν kvji   επομένως: 







k

j

j

ki

i xxS


0

. 

ΠΑΡΑΔΕΙΓΜΑΤΑ 
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Κύριες ιδιότητες 
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ΠΡΑΞΕΙΣ - ΟΡΟΛΟΓΙΑ 

1. Πρόσθεση 

Αν   , τότε η πράξη μεταξύ των α και β καλείται πρόσθεση, συμβολίζεται με 

(+), ο αριθμός γ, που είναι το αποτέλεσμα της πρόσθεσης, καλείται άθροισμα, ενώ οι 

αριθμοί α και β, που συμμετέχουν στην πρόσθεση, καλούνται προσθετέοι. 

Είναι γνωστό ότι   , επομένως δεν χρειάζεται να διευκρινιστεί η σειρά με 

την οποία προστίθενται οι αριθμοί αυτοί, οπότε από κοινού τους καλούμε προσθετέους. 

2. Αφαίρεση 

Αν   , τότε η πράξη μεταξύ των α και β καλείται αφαίρεση, συμβολίζεται με 

(-), ο αριθμός γ, που είναι το αποτέλεσμα της αφαίρεσης, καλείται διαφορά, ενώ οι 

αριθμοί α και β, που συμμετέχουν στην αφαίρεση, καλούνται: ο μεν α μειωτέος, ο δε 

β αφαιρετέος. 

Είναι γνωστό ότι    [συγκεκριμένα    ], επομένως πρέπει 

να διευκρινιστεί από ποιόν αριθμό αφαιρείται ποιος αριθμός, οπότε τους διακρίνουμε 

από την ονομασία τους, δηλαδή μειωτέος και αφαιρετέος. 

3. Πολλαπλασιασμός 

Αν   , τότε η πράξη μεταξύ των α και β καλείται πολλαπλασιασμός, 

συμβολίζεται με (), ο αριθμός γ, που είναι το αποτέλεσμα του πολλαπλασιασμού, 

καλείται γινόμενο, ενώ οι αριθμοί α και β, που συμμετέχουν στον πολλαπλασιασμό, 

καλούνται παράγοντες. 

Είναι γνωστό ότι   , επομένως δεν χρειάζεται να διευκρινιστεί η σειρά με 

την οποία πολλαπλασιάζονται οι αριθμοί αυτοί, οπότε από κοινού τους καλούμε 

παράγοντες. 

4. Διαίρεση 

Αν  : , τότε η πράξη μεταξύ των α και β καλείται διαίρεση, αυτή συμβολίζεται 

με (: ή ÷, δηλαδή 



 : ), ο αριθμός γ, που είναι το αποτέλεσμα της διαίρεσης, 

καλείται πηλίκο ή λόγος, ενώ οι αριθμοί α και β, που συμμετέχουν στην διαίρεση, 

καλούνται: ο μεν α διαιρετέος, ο δε β διαιρέτης (ή αριθμητής και παρανομαστής 

αντίστοιχα σε μορφή κλάσματος). 

Είναι γνωστό ότι  ::   [συγκεκριμένα  
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1
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
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
], 

επομένως πρέπει να διευκρινιστεί ποιός αριθμός διαιρείται από ποιόν αριθμό, οπότε 

τους διακρίνουμε από την ονομασία τους, δηλαδή διαιρετέος και διαιρέτης (ή 

αριθμητής και παρανομαστής αντίστοιχα, αν είναι σε μορφή κλάσματος). 

5. Δύναμη 

Αν 


  
ά

... , τότε λέμε ότι το α το υψώσαμε σε δύναμη ν, συμβολίζεται 

με (  ), ο αριθμός β, που είναι το αποτέλεσμα, καλείται δύναμη, ενώ οι αριθμοί α και 

ν, που συμμετέχουν στη δύναμη, καλούνται: ο μεν α βάση της δύναμης, ο δε ν 

εκθέτης. 
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6. Ρίζα (τετραγωνική) 

Αν  2 , τότε η πράξη καλείται ρίζα, ο αριθμός α, που είναι το αποτέλεσμα 

της ρίζας, καλείται ρίζα του β, ο αριθμός β καλείται υπόριζη ποσότητα, και ο 2 εκθέτης 

της ρίζας. 

Είναι γνωστό ότι αν 


 22 , επομένως για να βρούμε την τετραγωνική ρίζα 

του β θα πρέπει να βρούμε έναν τέτοιο αριθμό, το τετράγωνο του οποίου θα μας δίνει 

το β, παράδειγμα:  

24  , αφού 422  , 39  , γιατί 932  , 416  , γιατί 1642  , 525  , γιατί 

2552  , κλπ. 

Παρατηρήστε ότι η ρίζα ορίζεται μέσω της δύναμης. 

Γενικότερα ορίζεται η ν-οστή ρίζα ως εξής: 

 


   

7. Λογάριθμος 

Αν  log , τότε ο αριθμός ν καλείται λογάριθμος του β με βάση το α. Ο αριθμός 

α καλείται βάση του λογαρίθμου.  

Είναι γνωστό ότι αν  


 log , επομένως για να βρούμε τον λογάριθμο 

του β με βάση το α θα πρέπει να βρούμε έναν τέτοιο αριθμό, στον οποίο αν υψώσουμε 

την βάση α θα μας δώσει το β, παράδειγμα:  

24log2  , γιατί 422  , 225log5  , γιατί 2552   και 38log2  , γιατί 823  , κλπ. 

Παρατηρήστε ότι ο λογάριθμος ορίζεται μέσω της δύναμης. 

 

 

 

Γενικότερα η σχέση που συνδέει τη δύναμη, τη ρίζα και το λογάριθμο είναι: 

 





  log

..

 

Δηλαδή οι αριθμοί α, β, ν συνδέονται με τη σχέση    και  

 αν δεν γνωρίζουμε το α, ενώ τα β και ν είναι γνωστά, τότε λύνουμε ως προς το α,  

   

 αν δεν γνωρίζουμε το ν, ενώ τα α και β γνωστά, τότε λύνουμε ως προς το ν,  

 log  

 αν δεν γνωρίζουμε το β, ενώ τα α και ν είναι γνωστά, τότε λύνουμε ως προς το β,  

   
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ΛΟΓΑΡΙΘΜΙΚΟΣ ΠΙΝΑΚΑΣ 

ln(x) 

 
Ο πίνακας προσδιορίζει τον νεπέριο λογάριθμο, δηλαδή    xxe lnlog  . Π.χ. Αν θέλουμε το ln(1,65), τότε από τον πίνακα έχουμε ότι το 

ln(1,65)=0,500775 
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ΑΡΙΘΜΟΣΥΝΟΛΑ 
 

Τα αριθμοσύνολα είναι σύνολα τα στοιχειά των οποίων είναι αριθμοί. 

Τα πιο γνωστά αριθμοσύνολα είναι: 

1. ℕ το σύνολο των φυσικών αριθμών, όπου ℕ  ...,3,2,1,0  

2. ℤ το σύνολο των ακέραιων αριθμών, όπου ℤ    ...3,2,1,0...,3,2,1,0,1,2,3...,   

3. ℚ το σύνολο των ρητών αριθμών, όπου ℚ








 0, 



Z  

4. Το σύνολο των άρρητων αριθμών, δηλαδή των αριθμών που δεν μπορούν να γραφούν σε 

μορφή κλάσματος, όπως ο 3,2,,e  και άλλοι. 

5. ℝ το σύνολο των πραγματικών αριθμών, όπου το ℝℚ το σύνολο των άρρητων. 

 

Είναι φανερό ότι: ℕ  ℤ  ℚℝ 
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Ο ΑΞΟΝΑΣ ΤΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ 
 

Ο άξονας των αριθμών είναι μια ευθεία, πάνω 

στην οποία έχει οριστεί η φορά (συνήθως ως 

θετική υποθέτουμε την φορά από τα αριστερά 

προς τα δεξιά και την σημειώνουμε με 

διάνυσμα, δηλ. βέλος), έχει επιλεγεί η αρχή του 

άξονα, δηλαδή το σημείο Ο και το μοναδιαίο (ευθύγραμμο) τμήμα (η μονάδα της κλίμακας). 

 

Κάθε αριθμός μπορεί να απεικονιστεί ως ένα μοναδικό σημείο στον άξονα των αριθμών. Ισχύει και 

το αντίστροφο, δηλαδή κάθε σημείο του άξονα των αριθμών απεικονίζει κάποιον αριθμό. Ο αριθμός, 

για την απεικόνιση του οποίου χρησιμοποιείται ένα σημείο του άξονα, είναι και η συντεταγμένη του 

σημείου αυτού.  

Ο άξονας των αριθμών καλείται συχνά και συντεταγμένη ευθεία ή ευθεία των αριθμών. 

Στον αριθμό 0 αντιστοιχεί πάνω στον άξονα των αριθμών το σημείο Ο. Οι θετικοί αριθμοί 

απεικονίζονται με σημεία που είναι τοποθετημένα δεξιά από την αρχή του άξονα, ενώ οι αρνητικοί 

από τα αριστερά. Για να απεικονίσουμε πάνω στην ευθεία το σημείο Α, που αντιστοιχεί στον αριθμό 

x, θα πρέπει να μετρήσουμε από την αρχή του άξονα, στην σωστή φορά, την απόσταση x . 

Παράδειγμα: 

Να κατασκευάσετε πάνω στον άξονα των αριθμών τα σημεία με συντεταγμένες: Α(-1), Β(2,5), Γ(-4). 

α) Θα μετρήσουμε από την αρχή του άξονα, 

δηλαδή το σημείο 0, και αριστερά του, 

απόσταση ίσο με 1 όσο και το μοναδιαίο τμήμα. 

Θα έχουμε τότε το σημείο Α(-1). 

β) Θα μετρήσουμε από την αρχή του άξονα 

προς τα δεξιά απόσταση ίση με 2,5 μοναδιαία 

τμήματα. Θα έχουμε το σημείο Β(2,5)  

γ) Θα μετρήσουμε από την 

αρχή του άξονα προς τα 

αριστερά απόσταση ίση με 

4 μοναδιαία τμήματα. Θα 

έχουμε το σημείο Γ(-4) 

Με αυτόν ακριβώς τον τρόπο, με τη μορφή ενός σημείου, μπορούμε να απεικονίσουμε επίσης 

οποιοδήποτε πραγματικό αριθμό, είτε είναι απλό ή δεκαδικό κλάσμα, είτε άρρητος αριθμός, είτε το 0.  

Η απεικόνιση όλων των πραγματικών αριθμών, δηλαδή των ρητών και των άρρητων, σχηματίζουν 

ολόκληρο τον άξονα των αριθμών (γεμίζουν όλη την ευθεία). Για τον λόγο αυτό, ο άξονας των 

αριθμών καλείται συχνά και ως «η πραγματική ευθεία» ή «η ευθεία των πραγματικών αριθμών». 

Κατά την απεικόνιση των αριθμών με σημεία πάνω στον άξονα, ο μεγαλύτερος αριθμός θα είναι 

πάντοτε δεξιότερα. Αυτό το γεγονός το χρησιμοποιούμε για τη σύγκριση δύο αριθμών με τη βοήθεια 

του άξονα των αριθμών. Για παράδειγμα: -2,1>-2,5, αφού το -2,1 είναι δεξιότερα τοποθετημένο στον 

άξονα των αριθμών. 

Εάν Α(x) και Β(y) είναι δύο σημεία του άξονα των αριθμών, τότε η απόσταση μεταξύ τους μπορεί να 

υπολογιστεί με τον τύπο: ΑΒ=|x - y|.  

 

0 1   
y

x y

A B   x

 

xyAB   

0 1-4

Γ

0 1-1

A

0 1 2

B

2,5

O M

0 1
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0 1   
x

xy

AB   y

 

yxAB   

0 1 xy

AB


x

  
yy

 

  yxyxAB   

Οι περιπτώσεις αυτές μπορούν να ενοποιηθούν σε ένα ενιαίο τύπο: yxAB   

Άσκηση 1η 

Να απεικονιστούν στον αριθμητικό άξονα τα σημεία Μ(0,5), Κ(
4

3
 ), Σ(

9

28
), Τ( 2 ) 

Λύση: 

K

0

4

3


M

0,5 1 3

Σ

9

28

Τ

2







1 2

 
α) Αφού 0,5 > 0, άρα και το σημείο Μ(0,5) θα τοποθετηθεί δεξιότερα από το μηδέν. Θα μετρήσουμε, 

δεξιά από το μηδέν, απόσταση ίση με το μισό του μοναδιαίου διαστήματος. Έχουμε το Μ(0,5) 

β) 0
4

3  , σημαίνει ότι το σημείο Κ(
4

3 ) είναι αριστερότερα από το μηδέν. Για να μετρήσουμε 

την απόσταση, ίση με 
4

3  του μοναδιαίου διαστήματος, χωρίζουμε το μοναδιαίο διάστημα σε 4 ίσα 

τμήματα και μετρούμε 3 απ’ αυτά. 

γ) 
9

1
3

9

28
 θα μετρήσουμε δεξιά από το 0 απόσταση ίση με 

9

1
3  του μοναδιαίου διαστήματος. 

δ)  1η μέθοδος Θα σημειώσουμε περίπου το σημείο Τ( 2 ), γνωρίζοντας ότι 4,12  . 

 2η μέθοδος Για τον ακριβή υπολογισμό, θα εξετάσουμε πρώτα το ορθογώνιο τρίγωνο με καθέτους 

ίσους με την μονάδα της κλίμακας μετά, με τη βοήθεια του διαβήτη, θα προσδιορίσουμε στον άξονα 

των αριθμών δεξιά απόσταση ίση με την υποτείνουσα. Αυτή θα είναι 2 . 

Άσκηση 2η 
Πάνω στον άξονα των αριθμών να πάρετε τα σημεία Α(a) και Β(b). Να κατασκευάσετε το σημείο που 

απεικονίζει τον αριθμό 
2

ba 
. 

Λύση:  

Για να προσδιορίσουμε το σημείο που αντιστοιχεί στο 

2

ba 
, θα υπολογίσουμε από το σημείο Β απόσταση 

BΓ ίση με a  δηλαδή ΒΓ=ΟΑ και μετά θα βρούμε το 

μέσο του τμήματος ΟΓ, δηλαδή το σημείο Δ. Το 

σημείο αυτό, το Δ, απεικονίζει τον αριθμό 
2

ba 
. Παρατηρήστε ότι το σημείο Δ είναι και μέσο του 

ΑΒ. 

 

Α Β

a b

Δ

2

ba 
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ΔΙΑΣΤΗΜΑΤΑ 

 

Έστω α και β δύο πραγματικοί αριθμοί, με α<β. Αριθμητικό διάστημα καλείται το σύνολο των 

πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν μια απλούστατη σχέση ανισώσεων. Ας εξετάσουμε τα είδη 

των διαστημάτων. 

1. Ανοικτό διάστημα είναι το σύνολο των πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν την 

ανισότητα   x . Συμβολίζεται με   , . Οι αριθμοί   και   καλούνται άκρα του 

διαστήματος, το   κάτω άκρο και το   πάνω άκρο. 

Πάνω στην ευθεία των αριθμών τα άκρα του 

διαστήματος απεικονίζονται με μη χρωματισμένα, 

“τρυπημένα” σημεία.   ,x  

2. Ημιανοικτό διάστημα είναι το σύνολο των πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν τις 

ανισώσεις της μορφής    x  ή 

bx  . Συμβολίζεται με   ,  ή με 

  ,  αντίστοιχα. Εάν ο αριθμός δεν 

μπαίνει στην ανισότητα, τότε κατά την γραφή του διαστήματος, δίπλα στον αριθμό αυτό 

γράφουμε παρένθεση και διαβάζεται 

“ανοικτό”, ενώ αν μετέχει στην ανισότητα, 

γράφουμε αγκύλη και διαβάζεται 

“κλειστό”. Το άκρο του διαστήματος που 

ανήκει σε αυτό το διάστημα το απεικονίζουμε χρωματισμένο.  

3. Κλειστό διάστημα είναι το σύνολο των πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν την ανίσωση 

  x . Συμβολίζεται με   , . Το 

κλειστό διάστημα συμπεριλαμβάνει και τα 

δύο του άκρα τα οποία απεικονίζονται 

χρωματισμένα. 

4. Το διάστημα  ,a  είναι το σύνολο των 

πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν 

την ανίσωση x . 

5. Το διάστημα  ,a  είναι το σύνολο των 

πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν 

την ανίσωση ax  .  

6. Το διάστημα  b,  είναι το σύνολο των 

πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν 

την ανίσωση bx  .  

7. Το διάστημα  b,  είναι το σύνολο των 

πραγματικών αριθμών που ικανοποιούν 

την ανίσωση bx  .  

8. Το διάστημα   ,  είναι όλος ο 

αριθμητικός άξονας. 

 

  

xa b

xa b
 bax ,

xa b
 bax ,

xa b
 bax ,

xa
  ,ax

xa
  ,ax

xb
 bx ,

xb
 bx ,



Παράρτημα των σημειώσεων για τα Δημόσια Ι.Ε.Κ. στο μάθημα Στατιστική Ι 

Η παρούσα ύλη είναι διδαγμένη στο σχολείο  

Μποζοβίτης Δημήτριος 10/13  

 

ΣΥΣΤΗΜΑΤΑ ΣΥΝΤΕΤΑΓΜΕΝΩΝ 
 

Σύστημα συντεταγμένων είναι μια κατασκευή που χρησιμοποιείται για να οριστεί η θέση ενός σημείου 

πάνω σε μια ευθεία ή σε ένα επίπεδο ή στο χώρο με χρήση διατεταγμένου συνόλου αριθμών. 

Το σύστημα συντεταγμένων στο επίπεδο αποτελείται από δύο προσανατολισμένες ευθείες, κάθετες 

μεταξύ τους, οι οποίες είναι και άξονες αριθμών και οι οποίες καλούνται συμβατικά άξονας 

τετμημένων και άξονας τεταγμένων και συμβολίζονται αντίστοιχα με Οx και Οy. Το σημείο όπου 

τέμνονται, το συμβολίζουμε Ο και λέγεται αρχή του συστήματος συντεταγμένων.  

Ένα σημείο πάνω στο επίπεδο προσδιορίζεται μοναδικά από ένα ζεύγος αριθμών, την τετμημένη και 

την τεταγμένη. Η τετμημένη είναι η απόσταση του σημείου από τον άξονα y και η τεταγμένη είναι η 

απόσταση του σημείου από τον άξονα x. Η τετμημένη και η τεταγμένη αποτελούν τις συντεταγμένες 

του σημείου. Η αρχή των αξόνων Ο ταυτίζεται με το σημείο (0,0). Δηλαδή, έχει μηδενική απόσταση 

από τους άξονες x και y. Επιπλέον ορίζεται απόσταση ίση με 1 (μοναδιαίο τμήμα), σύμφωνα με την 

οποία αριθμούνται οι άξονες. 

Ας εξετάσουμε ένα τυχαίο σημείο Α του επιπέδου στο οποίο έχουμε ορίσει το σύστημα 

συντεταγμένων. Θα προσδιορίσουμε τις 

συντεταγμένες του. Για να το πετύχουμε, θα φέρουμε 

ευθείες παράλληλες στους άξονες και που διέρχονται 

από το σημείο Α. Η ευθεία, που είναι παράλληλη στον 

άξονα των τεταγμένων, τέμνει τον άξονα των 

τετμημένων στο σημείο Χ. Η συντεταγμένη x  του 

σημείου αυτού, πάνω σ’ αυτόν τον άξονα (Ox ) 

καλείται τετμημένη του Α ή η πρώτη συντεταγμένη. Η 

ευθεία, που είναι παράλληλη στον άξονα των 

τετμημένων, τέμνει τον άξονα των τεταγμένων στο 

σημείο Υ. Η συντεταγμένη y  του σημείου αυτού, 

πάνω στον άξονα (Oy ) καλείται τεταγμένη του Α ή η 

δεύτερη συντεταγμένη.  

Το διατεταγμένο ζεύγος των αριθμών των συντεταγμένων  yx,  καλείται συντεταγμένες του 

σημείου Α.  

Δηλαδή, μεταξύ των συντεταγμένων του σημείου και της θέσης του σημείου στο επίπεδο έχει οριστεί 

μοναδική σχέση: 

1. Σε κάθε σημείου του επιπέδου του αντιστοιχεί 

διατεταγμένο ζεύγος αριθμών. 

2. Σε διαφορετικά σημεία του επιπέδου αντιστοιχούν 

διαφορετικά διατεταγμένα ζεύγη αριθμών. 

3. Σε κάθε διατεταγμένο ζεύγος αριθμών αντιστοιχεί 

ένα σημείο του επιπέδου. 

Συχνά, επειδή όταν ορίζεται ένα σύστημα συντεταγμένων 

σε ένα επίπεδο, τότε το επίπεδο αυτό χωρίζεται σε 

τέσσερις περιοχές, τις οποίες τις καλούμε τεταρτημόρια. 

Τα τεταρτημόρια τα αριθμούμε με λατινική αρίθμηση και 

καλούνται: το πρώτο, το δεύτερο, το τρίτο και το τέταρτο 

τεταρτημόριο αντίστοιχα. 

ά ξ ο ν α ς    τ ε τ μ η μ έ ν ω ν
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ΑΠΟΛΥΤΗ ΤΙΜΗ 

 
Η απόλυτη τιμή ενός αριθμού είναι ο ίδιος ο αριθμός, αν αυτός δεν είναι αρνητικός, ή ο αντίθετός του, 

αν είναι αρνητικός. Συμβολισμός: 










0,

0,

aάa

aάa
a




 

Ιδιότητες της απόλυτης τιμής: 

1. 0a  

2. aa   

3. baab   

4. 
b

a

b

a
  

5. 22
aa   

6. baba   

7. baba   

8. baba   

 

Ας εξετάσουμε την γεωμετρική ερμηνεία 

της έννοιας της απόλυτης τιμής ενός 

αριθμού.  

Η απόλυτη τιμή του αριθμού a είναι η 

απόσταση από την αρχή (δηλαδή το 0) 

έως το σημείο που απεικονίζει τον αριθμό 

a. 

x
0

-a a

|-a| |a|

 

Η απόσταση μεταξύ των σημείων της ευθείας υπολογίζεται με τη χρήση των απόλυτων τιμών. Έστω 

ένα σημείο Α με συντεταγμένη a και ένα σημείο Β με συντεταγμένη b, τότε η απόσταση μεταξύ των 

σημείων Α και Β υπολογίζεται από τον τύπο: ba  . 

1ο Παράδειγμα: 

Αν Α(-4) και Β(5), τότε: 

  9954. BA  

-4 5 x

 

 

2ο Παράδειγμα: 

Ας πάρουμε στο σύστημα συντεταγμένων δύο 

διαστάσεων (στο επίπεδο) δύο σημεία:  11, yxA  και 

 22 , yxB . 

Τότε η απόσταση μεταξύ αυτών των δύο σημείων 

στο σύστημα συντεταγμένων δύο διαστάσεων 

υπολογίζεται από τον τύπο: 

   212

2

12 yyxxAB  . 

x

y

A(x1,y1)

B(x2,y2)

y1

x1

y2

x2

|AB|

 
Επίσης η απόσταση μεταξύ δύο σημείων μπορεί να υπολογιστεί με βάση τις συντεταγμένες τους στον 

τρισδιάστατο χώρο. Η απόσταση μεταξύ τους τότε υπολογίζεται από τον τύπο: 

     212

2

12

2

12 zzyyxxAB  , όπου  111 ,, zyxA  και  222 ,, zyxB  
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ΕΞΙΣΩΣΗ ΕΥΘΕΙΑΣ 
 

Η εξίσωση της ευθείας στο καρτεσιανό σύστημα συντεταγμένων έχει τη μορφή: 

0 cbyax , όπου 022  ba , δηλαδή οι συντελεστές a και b  δεν είναι ταυτόχρονα μηδέν. 

1. Εάν 0,0  ba , τότε η ευθεία είναι παράλληλη στον άξονα Ox  ή συμπίπτει μ’ αυτόν (εάν 

0c ). 

x

y

0 cby

 
2. Εάν 0,0  ba , τότε η ευθεία είναι παράλληλη στον άξονα Oy  ή συμπίπτει μ’ αυτόν (εάν 

0c ). 

x

y

0 cax

 
 

 

3. Εάν 0,0,0  bac , τότε η ευθεία περνά από την αρχή των συντεταγμένων. 

x

y

0 byax
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4. Εάν 0,0,0  cba , τότε η ευθεία τέμνει τους άξονες των συντεταγμένων. 

x

y

0 cbyax

 
 

Η εξίσωση κάθε ευθείας, που δεν είναι παράλληλη στον άξονα Oy  (δηλ. όταν 0b ), μπορεί να 

γραφεί στη μορφή: xy   , όπου ο αριθμός   (ο συντελεστής του x ) καλείται συντελεστής κλίσης 

της ευθείας και είναι η εφαπτομένη της γωνίας  ̂  της κλίσης της ευθείας στη θετική φορά του άξονα 

των τετμημένων ( Ox ), δηλαδή   ˆ . Ο αριθμός   είναι η τεταγμένη του σημείου τομής της 

ευθείας αυτής και του άξονα Oy . 

x

y

xy  

Ο









    ˆˆ tg

̂

 


